	Bé gi¸o dôc vµ ®µo t¹o

ch­¬ng tr×nh chuyªn s©u m«n to¸n líp 12
Tr­êng Trung häc phæ th«ng chuyªn



I. Môc ®Ých

 - Thèng nhÊt trªn ph¹m vi toµn quèc kÕ ho¹ch vµ néi dung d¹y häc m«n To¸n líp 12 cho häc sinh chuyªn To¸n c¸c tr­êng THPT chuyªn.

 - Thèng nhÊt trªn ph¹m vi toµn quèc néi dung båi d­ìng häc sinh kh¸, giái To¸n cÊp THPT.

II. KÕ ho¹ch d¹y häc

Tæng sè tiÕt: 4 tiÕt/ tuÇn x 150% x 37 tuÇn = 222 tiÕt; trong ®ã cã 56 tiÕt dµnh cho viÖc gi¶ng d¹y c¸c chuyªn ®Ò.

· Häc kú I: 6 tiÕt / tuÇn x 19 tuÇn = 114 tiÕt.

· Häc kú II: 6 tiÕt / tuÇn x 18 tuÇn = 108 tiÕt.

III. Néi dung gi¶ng d¹y

1. C¸c c¨n cø ®Ó biªn so¹n vµ cÊu tróc néi dung gi¶ng d¹y

· Môc tiªu gi¸o dôc cña lo¹i h×nh tr­êng THPT chuyªn nãi chung vµ cña c¸c líp chuyªn To¸n nãi riªng;

· Thùc tr¹ng hiÖn nay cña c¸c líp chuyªn To¸n trªn ph¹m vi toµn quèc;

· H­íng dÉn néi dung d¹y – häc m«n To¸n trong c¸c líp chuyªn To¸n tr­êng THPT chuyªn, ban hµnh theo c«ng v¨n sè 8969/THPT, ngµy 22/08/2001, cña Bé Gi¸o dôc vµ §µo t¹o;

· Ch­¬ng tr×nh n©ng cao THPT m«n To¸n hiÖn hµnh.

- H­íng dÉn néi dung d¹y häc m«n To¸n líp 10 tr­êng THPT chuyªn, ban hµnh theo C«ng v¨n sè 12865/BGD§T-GDTrH,

ngµy 06/11/2006 cña Bé Gi¸o dôc vµ §µo t¹o.
- H­íng dÉn néi dung d¹y häc m«n To¸n líp 11 tr­êng THPT chuyªn.
2. CÊu tróc néi dung gi¶ng d¹y

Néi dung gi¶ng d¹y gåm 2 phÇn:

· Néi dung b¾t buéc (dµnh cho mäi häc sinh chuyªn To¸n);

· C¸c chuyªn ®Ò, bao gåm c¸c chuyªn ®Ò b¾t buéc vµ c¸c chuyªn ®Ò kh«ng b¾t buéc. (Trong môc 4.2 d­íi ®©y, c¸c Chuyªn ®Ò kh«ng b¾t buéc ®­îc ®¸nh dÊu “ *”).

3. Tæng quan vÒ néi dung gi¶ng d¹y

· Néi dung b¾t buéc: (môc 4.1) ®­îc x©y dùng nh»m môc ®Ých gióp cho viÖc tiÕp thu kiÕn thøc cña häc sinh ®¹t hiÖu qu¶ cao, còng nh­ gióp cho c¸c häc sinh kh¸, giái To¸n cã ®iÒu kiÖn rÌn luyÖn ph¸t triÓn t­ duy To¸n häc. TrËt tù cña mét sè phÇn trong Ch­¬ng tr×nh n©ng cao THPT m«n To¸n hiÖn hµnh ®­îc s¾p xÕp l¹i, ®ång thêi mét sè phÇn ®­îc bæ sung thªm kiÕn thøc. Cô thÓ, c¸c m¹ch kiÕn thøc ®­îc x©y dùng nh­ sau:

PhÇn Gi¶i tÝch: øng dông ®¹o hµm ®Ó kh¶o s¸t vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè; Hµm sè luü thõa, hµm sè mò, hµm sè l«garit; Nguyªn hµm, tÝch ph©n vµ øng dông
PhÇn H×nh häc: Khèi ®a diÖn vµ thÓ tÝch cña chóng; MÆt cÇu, mÆt trô, mÆt nãn; Ph­¬ng ph¸p to¹ ®é trong kh«ng gian.
· C¸c chuyªn ®Ò (môc 4.2)
· C¸c Chuyªn ®Ò b¾t buéc nh»m môc ®Ých chñ yÕu gióp häc sinh khai th¸c s©u h¬n c¸c kiÕn thøc trong s¸ch gi¸o khoa vµ «n tËp, hÖ thèng c¸c kiÕn thøc, ph­¬ng ph¸p gi¶i To¸n ®· biÕt; qua ®ã t¹o ®iÒu kiÖn cho häc sinh cñng cè, rÌn luyÖn n¨ng lùc ph¸t hiÖn vµ gi¶i quyÕt vÊn ®Ò.

· C¸c Chuyªn ®Ò kh«ng b¾t buéc nh»m môc ®Ých gîi ý c¸c néi dung nªn gi¶ng d¹y cho c¸c häc sinh cã n¨ng lùc häc To¸n tèt, t¹o ®iÒu kiÖn cho c¸c em ph¸t huy tèi ®a kh¶ n¨ng tiÕp thu cña m×nh trong thêi gian häc tËp ë nhµ tr­êng phæ th«ng vµo viÖc tÝch lòy kiÕn thøc vµ rÌn luyÖn, ph¸t triÓn t­ duy; ®ång thêi, gióp c¸c häc sinh nµy ®­îc trang bÞ ®Çy ®ñ vÒ kiÕn thøc vµ kÜ n¨ng khi c¸c em tham gia c¸c kú thi chän häc sinh giái quèc gia hay quèc tÕ m«n To¸n.

4. Néi dung gi¶ng d¹y chi tiÕt

4.1. Néi dung b¾t buéc

gi¶i tÝch 12  
	Chñ ®Ò
	Møc ®é cÇn ®¹t

	Ghi chó

	I. øng dông cña giíi h¹n vµ ®¹o hµm ®Ó kh¶o s¸t vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè 

	1. §å thÞ cña hµm sè

Mét sè phÐp biÕn ®æi ®å thÞ cña hµm sè 

§­êng tiÖm cËn cña ®å thÞ hµm sè. 


	VÒ kiÕn thøc :  

  - HiÓu mét sè phÐp biÕn ®æi ®å thÞ cña hµm sè (phÐp tÞnh tiÕn song song víi trôc to¹ ®é, phÐp ®èi xøng qua trôc to¹ ®é, phÐp co d·n theo ph­¬ng mét trôc to¹ ®é(.

- BiÕt kh¸i niÖm ®­êng tiÖm cËn ®øng, ®­êng tiÖm cËn ngang, tiÖm cËn xiªn cña ®å thÞ.

  VÒ kÜ n¨ng:
 - VËn dông ®­îc c¸c phÐp biÕn ®æi ®å thÞ cña hµm sè (phÐp tÞnh tiÕn song song víi trôc to¹ ®é, phÐp ®èi xøng qua trôc to¹ ®é, phÐp co d·n theo ph­¬ng mét trôc to¹ ®é(.

- T×m ®­îc ®­êng tiÖm ®øng, tiÖm cËn ngang, tiÖm cËn xiªn cña ®å thÞ hµm sè.
	§©y lµ néi dung tiÕp nèi phÇn ch­¬ng tr×nh ®· häc ë líp 11.

	2. Kh¶o s¸t vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè. 
- C¸c b­íc kh¶o s¸t vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè 

- §å thÞ cña mét sè hµm sè  
-Mét sè bµi to¸n vÒ hä ®å thÞ 


	VÒ kiÕn thøc :
-  BiÕt s¬ ®å tæng qu¸t ®Ó kh¶o s¸t vµ vÏ ®å thÞ cña hµm sè (t×m tËp x¸c ®Þnh, xÐt chiÒu biÕn thiªn, t×m cùc trÞ, t×m tiÖm cËn, lËp b¶ng biÕn thiªn, vÏ ®å thÞ(.

VÒ kÜ n¨ng:
- Kh¶o s¸t vµ vÏ thµnh th¹o ®å thÞ cña mét sè d¹ng hµm sè  
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, trong ®ã a, b, c, d, m. n  lµ c¸c sè cho tr­íc, am ( 0 vµ mét sè hµm sè kh¸c.
- BiÕt c¸ch dïng ®å thÞ hµm sè ®Ó biÖn luËn sè nghiÖm cña mét ph­¬ng tr×nh.

- Gi¶i thµnh th¹o mét sè bµi to¸n vÒ hä ®å thÞ hµm sè: biÖn luËn sè ®­êng cong cña hä ®i qua ®iÓm cè ®Þnh, gi¶i c¸c bµi to¸n vÒ tÝnh chÊt ®èi xøng trªn ®å thÞ, gi¶i bµi to¸n quÜ tÝch b»ng ph­¬ng ph¸p ®¹i sè.
	Chó ý sö dông ph­¬ng ph¸p hµm sè vµo viÖc chøng minh bÊt ®¼ng thøc, gi¶i mét sè ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh, t×m ®iÒu kiÖn ®Ó ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh, hÖ ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm.
HS cã thÓ kh¶o s¸t mét sè hµm phøc t¹p h¬n c¸c hµm ®· quy ®Þnh trong ch­¬ng tr×nh n©ng cao nh­: hµm sè d¹ng 
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	II. Hµm sè luü thõa, hµm sè mò vµ hµm sè l«garit

	1. Luü thõa.
§Þnh nghÜa luü thõa víi sè mò nguyªn, sè mò h÷u tØ, sè mò thùc. C¸c tÝnh chÊt.
	VÒ kiÕn thøc :
- BiÕt c¸c kh¸i niÖm luü thõa víi sè mò nguyªn cña sè thùc, luü thõa víi sè mò h÷u tØ vµ luü thõa víi sè mò thùc cña sè thùc d­¬ng.

-  HiÓu c¸c tÝnh chÊt cña luü thõa víi sè mò nguyªn, luü thõa víi sè mò h÷u tØ vµ luü thõa víi sè mò thùc.

VÒ kÜ n¨ng:
- Sö dông ®­îc tÝnh chÊt cña luü thõa ®Ó ®¬n gi¶n biÓu thøc, so s¸nh nh÷ng biÓu thøc cã chøa luü thõa.


	

	2. L«garit.
§Þnh nghÜa l«garit c¬ sè a cña mét sè d­¬ng (a > 0, a ( 1) . C¸c tÝnh chÊt c¬ b¶n cña l«garit. L«garit thËp ph©n. Sè e vµ mét sè tÝnh chÊt liªn quan, l«garit tù nhiªn.
	VÒ kiÕn thøc :
-   HiÓu kh¸i niÖm l«garit c¬ sè a  (a > 0, a ( 1) cña mét sè d­¬ng.

-  HiÓu c¸c tÝnh chÊt cña l«garit (so s¸nh hai l«garit cïng c¬ sè, quy t¾c tÝnh l«garit, ®æi c¬ sè cña l«garit(.

-  HiÓu kh¸i niÖm vµ tÝnh chÊt cña l«garit thËp ph©n, sè e, mét sè giíi h¹n vµ mét sè tÝnh chÊt liªn quan ®Õn sè e. HiÓu kh¸i niÖm vµ tÝnh chÊt cña l«garit tù nhiªn.

VÒ kÜ n¨ng:
-  VËn dông ®­îc ®Þnh nghÜa ®Ó tÝnh mét sè biÓu thøc chøa l«garit.
- TÝnh ®­îc mét sè giíi h¹n liªn quan ®Õn sè e.

- VËn dông ®­îc c¸c tÝnh chÊt cña l«garit vµo gi¶i c¸c bµi tËp biÕn ®æi, tÝnh to¸n c¸c biÓu thøc chøa l«garit.
	

	3. Hµm sè luü thõa. Hµm sè mò. Hµm sè l«garit.
§Þnh nghÜa, tÝnh chÊt, ®¹o hµm vµ ®å thÞ.
	VÒ kiÕn thøc :
- HiÓu kh¸i niÖm vµ tÝnh chÊt cña hµm sè luü thõa, hµm sè mò, hµm sè l«garit.
- HiÓu kh¸i niÖm hµm sè ng­îc, tÝnh chÊt ®å thÞ cña hai hµm sè ng­îc nhau. BiÕt ®­îc mét sè hµm sè ®· häc lµ hµm sè ng­îc cña nhau: hµm sè mò vµ hµm sè l«garit, hµm sè luü thõa vµ hµm sè chøa c¨n...
- BiÕt ®­îc d¹ng ®å thÞ cña c¸c hµm sè luü thõa, hµm sè mò, hµm sè l«garit.

- HiÓu c«ng thøc tÝnh ®¹o hµm cña c¸c hµm sè luü thõa, hµm sè mò, hµm sè l«garit.

VÒ kÜ n¨ng:
- VËn dông thµnh th¹o tÝnh chÊt cña c¸c hµm sè mò, hµm sè l«garit vµo viÖc so s¸nh hai sè, hai biÓu thøc chøa mò vµ l«garit.
- T×m ®­îc hµm sè ng­îc cña mét sè hµm sè cho tr­íc. 
- VËn dông ®­îc hµm ng­îc vµo gi¶i mét sè ph­¬ng tr×nh.
- BiÕt vÏ ®å thÞ c¸c hµm sè luü thõa, hµm sè mò, hµm sè l«garit.

-  TÝnh ®­îc ®¹o hµm c¸c hµm sè luü thõa, mò vµ l«garit.


	Giíi thiÖu kh¸i niÖm hµm sè ng­îc, c¸ch t×m hµm sè ng­îc cña mét hµm sè cho tr­íc.


	4. Ph­¬ng tr×nh, hÖ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh mò vµ l«garit.
	VÒ kÜ n¨ng:
-   Gi¶i ®­îc ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh mò b»ng c¸c ph­¬ng ph¸p: ph­¬ng ph¸p ®­a vÒ luü thõa cïng c¬ sè, ph­¬ng ph¸p l«garit ho¸, ph­¬ng ph¸p dïng Èn sè phô, ph­¬ng ph¸p sö dông tÝnh chÊt cña hµm sè.

-  Gi¶i ®­îc ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh l«garit b»ng c¸c ph­¬ng ph¸p: ph­¬ng tr×nh ®­a vÒ l«garit cïng c¬ sè, ph­¬ng ph¸p mò ho¸, ph­¬ng ph¸p dïng Èn sè phô, ph­¬ng ph¸p sö dông tÝnh chÊt cña hµm sè.

-  VËn dông thµnh th¹o c¸c ph­¬ng ph¸p ®· häc ®Ó gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh, hÖ bÊt ph­¬ng tr×nh mò, l«garit.
	

	III.  Nguyªn hµm, tÝch ph©n vµ øng dông

	1.  Nguyªn hµm.

    §Þnh nghÜa vµ c¸c tÝnh chÊt cña nguyªn hµm. KÝ hiÖu hä c¸c nguyªn hµm cña mét hµm sè. B¶ng nguyªn hµm cña mét sè hµm sè s¬ cÊp. Ph­¬ng ph¸p ®æi biÕn sè. TÝnh nguyªn hµm tõng phÇn. 
	VÒ kiÕn thøc :
- HiÓu kh¸i niÖm nguyªn hµm cña mét hµm sè.

- BiÕt c¸c tÝnh chÊt c¬ b¶n cña nguyªn hµm.
- BiÕt mét sè ph­¬ng tr×nh vi ph©n cÊp 1.
VÒ kÜ n¨ng:
- T×m ®­îc nguyªn hµm cña mét sè hµm sè dùa vµo b¶ng nguyªn hµm.

- Sö dông ®­îc ph­¬ng ph¸p ®æi biÕn sè vµ c«ng thøc tÝnh nguyªn hµm tõng phÇn ®Ó tÝnh nguyªn hµm.

- Gi¶i ®­îc mét sè ph­¬ng tr×nh vi ph©n cÊp 1 víi hÖ sè h»ng sè.
	Dïng kÝ hiÖu 
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 ®Ó chØ hä c¸c nguyªn hµm cña f(x).

Giíi thiÖu ph­¬ng tr×nh vi ph©n cÊp 1 víi hÖ sè b»ng sè. 

	2.  TÝch ph©n.

DiÖn tÝch h×nh thang cong. §Þnh nghÜa vµ c¸c tÝnh chÊt cña tÝch ph©n. Ph­¬ng ph¸p tÝch ph©n tõng phÇn vµ ph­¬ng ph¸p ®æi biÕn sè ®Ó tÝnh tÝch ph©n
	VÒ kiÕn thøc :.
- BiÕt kh¸i niÖm vÒ diÖn tÝch h×nh thang cong.

- BiÕt ®Þnh nghÜa tÝch ph©n cña hµm sè liªn tôc b»ng c«ng thøc Niu-t¬n ( Lai-b¬-nit.

-  HiÓu c¸c tÝnh chÊt cña cña tÝch ph©n, bÊt ®¼ng thøc tÝch ph©n.

VÒ kÜ n¨ng:
-  TÝnh ®­îc tÝch ph©n cña mét sè hµm sè b»ng ®Þnh nghÜa hoÆc ph­¬ng ph¸p tÝnh tÝch ph©n tõng phÇn.

- VËn dông ®­îc ph­¬ng ph¸p ®æi biÕn sè, ph­¬ng ph¸p tÝch ph©n tõng phÇn ®Ó tÝnh tÝch ph©n.
- VËn dông ®­îc c¸c tÝnh chÊt cña tÝch ph©n, bÊt ®¼ng thøc tÝch ph©n vµo gi¶i bµi tËp.
	Cã giíi thiÖu tæng tÝch ph©n.


	3. øng dông h×nh häc cña tÝch ph©n.
	VÒ kiÕn thøc :
   BiÕt c¸c c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch, thÓ tÝch nhê tÝch ph©n.

VÒ kÜ n¨ng:
   TÝnh ®­îc diÖn tÝch mét sè h×nh ph¼ng, thÓ tÝch mét sè khèi nhê tÝch ph©n.
	    

	
	
	

	
	PhÇn H×nh häc 
	

	I.  Khèi ®a diÖn
	
	

	1.   Kh¸i niÖm vÒ khèi ®a diÖn. Khèi l¨ng trô, khèi chãp, khèi ®a diÖn. Ph©n chia vµ l¾p ghÐp c¸c khèi ®a diÖn. 


	VÒ kiÕn thøc :
 - HiÓu kh¸i niÖm khèi ®a diÖn. 

 - HiÓu kh¸i niÖm khèi l¨ng trô, khèi chãp, khèi chãp côt.

	Nªu ®Þnh nghÜa chÝnh x¸c vÒ h×nh ®a diÖn.

	2. Khèi ®a diÖn ®Òu. 
- Khèi ®a diÖn ®Òu

- PhÐp ®èi xøng qua mÆt ph¼ng, qua trôc, qua t©m. PhÐp dêi h×nh. TÝnh chÊt ®èi xøng cña khèi ®a diÖn ®Òu
- PhÐp vÞ tù vµ phÐp ®ång d¹ng trong kh«ng gian. sù ®ång d¹ng cña c¸c khèi ®a diÖn ®Òu cïng lo¹i.

	VÒ kiÕn thøc :

- HiÓu kh¸i niÖm khèi ®a diÖn ®Òu.

- BiÕt 5 lo¹i khèi ®a diÖn ®Òu.

- HiÓu kh¸i niÖm vµ tÝnh chÊt c¸c phÐp ®èi xøng qua mÆt ph¼ng, phÐp ®èi xøng trôc vµ phÐp ®èi xøng t©m trong kh«ng gian. HiÓu kh¸i niÖm vµ tÝnh chÊt phÐp dêi h×nh, kh¸i niÖm hai h×nh b»ng nhau. HiÓu tÝnh chÊt ®èi xøng cña khèi ®a diÖn ®Òu. 
- HiÓu kh¸i niÖm vµ tÝnh chÊt phÐp vÞ tù vµ phÐp ®ång d¹ng trong kh«ng gian, kh¸i niÖm hai h×nh ®ång d¹ng.
- HiÓu ®­îc sù ®ång d¹ng cña c¸c khèi ®a diÖn ®Òu cïng lo¹i. 


	Cã chøng minh ®Þnh lÝ ¥le vÒ 5 lo¹i khèi ®a diÖn ®Òu.

	3.  Kh¸i niÖm vÒ thÓ tÝch khèi ®a diÖn. ThÓ tÝch khèi hép ch÷ nhËt. C«ng thøc thÓ tÝch khèi l¨ng trô vµ khèi chãp. 
	 VÒ kiÕn thøc :

- HiÓu kh¸i niÖm vÒ thÓ tÝch khèi ®a diÖn. 
- HiÓu c¸c c«ng thøc tÝnh thÓ tÝch c¸c khèi l¨ng trô vµ khèi chãp.

VÒ kÜ n¨ng :
- TÝnh ®­îc thÓ tÝch khèi l¨ng trô vµ khèi chãp.
- Sử dụng c«ng thøc tÝnh thÓ tÝch cña mét sè khèi ®a diÖn để gi¶i bµi to¸n h×nh häc kh«ng gian. 


	

	II.  MÆt cÇu, mÆt trô, mÆt nãn

	1.  MÆt cÇu.
Giao cña mÆt cÇu vµ mÆt ph¼ng. MÆt ph¼ng kÝnh, ®­êng trßn lín. MÆt ph¼ng tiÕp xóc víi mÆt cÇu.

Giao cña mÆt cÇu víi ®­êng th¼ng.

TiÕp tuyÕn cña mÆt cÇu.

C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch mÆt cÇu.
	VÒ kiÕn thøc :

- HiÓu c¸c kh¸i niÖm mÆt cÇu, mÆt ph¼ng kÝnh, ®­êng trßn lín, mÆt ph¼ng tiÕp xóc víi mÆt cÇu, tiÕp tuyÕn cña mÆt cÇu. 

-  BiÕt c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch mÆt cÇu. 

VÒ kÜ n¨ng:
  TÝnh ®­îc diÖn tÝch mÆt cÇu, thÓ tÝch khèi cÇu.
	

	2. Kh¸i niÖm vÒ mÆt trßn xoay.
	VÒ kiÕn thøc:
  BiÕt kh¸i niÖm mÆt trßn xoay.
	

	3.  MÆt nãn. Giao cña mÆt nãn víi mÆt ph¼ng. DiÖn tÝch xung quanh cña h×nh nãn. 
	VÒ kiÕn thøc :
  BiÕt kh¸i niÖm mÆt nãn vµ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch xung quanh cña h×nh nãn, thÓ tÝch cña khèi nãn.

VÒ kÜ n¨ng:
  TÝnh ®­îc diÖn tÝch xung quanh cña h×nh nãn, thÓ tÝch cña khèi nãn.


	

	4.  MÆt trô. Giao cña mÆt trô víi mÆt ph¼ng. DiÖn tÝch xung quanh cña h×nh trô. 


	VÒ kiÕn thøc :
  BiÕt kh¸i niÖm mÆt trô vµ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch xung quanh cña h×nh trô, thÓ tÝch cña khèi trô.

VÒ kÜ n¨ng :
  TÝnh ®­îc diÖn tÝch xung quanh cña h×nh trô, thÓ tÝch cña khèi trô.
	

	III.  Ph­¬ng ph¸p to¹ ®é trong kh«ng gian 

	1.  HÖ  to¹ ®é trong kh«ng gian. 

    To¹ ®é cña mét vect¬. BiÓu thøc to¹ ®é cña c¸c phÐp to¸n vect¬. To¹ ®é cña ®iÓm. Kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®iÓm. Ph­¬ng tr×nh mÆt cÇu.


	VÒ kiÕn thøc :

-  BiÕt c¸c kh¸i niÖm hÖ to¹ ®é trong kh«ng gian, to¹ ®é cña mét vect¬, to¹ ®é cña ®iÓm, biÓu thøc to¹ ®é cña c¸c phÐp to¸n vect¬,  kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®iÓm.

- BiÕt kh¸i niÖm, tÝnh chÊt vµ mét sè øng dông cña tÝch vect¬ (tÝch cã h­íng cña hai vect¬).

-  BiÕt ph­¬ng tr×nh mÆt cÇu. 

VÒ kÜ n¨ng:
-  TÝnh ®­îc to¹ ®é cña tæng, hiÖu, tÝch vect¬ víi mét sè; tÝnh ®­îc tÝch v« h­íng cña hai vect¬.

- TÝnh ®­îc tÝch cã h­íng cña hai vect¬. TÝnh ®­îc diÖn tÝch h×nh b×nh hµnh, thÓ tÝch khèi hép b»ng c¸ch dïng tÝch cã h­íng cña hai vect¬.
- TÝnh ®­îc kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®iÓm cã to¹ ®é cho tr­íc.

-  X¸c ®Þnh ®­îc to¹ ®é t©m vµ b¸n kÝnh cña mÆt cÇu cã ph­¬ng tr×nh cho tr­íc.

-  ViÕt  ®­îc ph­¬ng tr×nh mÆt cÇu.
	

	2.  Ph­¬ng tr×nh mÆt ph¼ng. 

VÐct¬ ph¸p tuyÕn cña mÆt ph¼ng. Ph­¬ng tr×nh tæng qu¸t cña mÆt ph¼ng. §iÒu kiÖn ®Ó hai mÆt ph¼ng song song, vu«ng gãc. Kho¶ng c¸ch tõ mét ®iÓm ®Õn mét mÆt ph¼ng.
Gãc gi÷a hai mÆt ph¼ng 
	VÒ kiÕn thøc :
- HiÓu kh¸i niÖm vect¬ ph¸p tuyÕn cña mÆt ph¼ng.  
- BiÕt ph­¬ng tr×nh tæng qu¸t cña mÆt ph¼ng, ®iÒu kiÖn vu«ng gãc hoÆc song song cña hai mÆt ph¼ng, c«ng thøc tÝnh kho¶ng c¸ch tõ mét ®iÓm ®Õn mét mÆt ph¼ng.

VÒ kÜ n¨ng:
- X¸c ®Þnh ®­îc vect¬ ph¸p tuyÕn cña mÆt ph¼ng.

- BiÕt c¸ch viÕt ph­¬ng tr×nh mÆt ph¼ng vµ tÝnh ®­îc kho¶ng c¸ch tõ mét ®iÓm ®Õn mét mÆt ph¼ng.

- TÝnh ®­îc gãc gi÷a hai mÆt ph¼ng. 
	

	3.  Ph­¬ng tr×nh ®­êng th¼ng. 

    Ph­¬ng tr×nh tham sè cña ®­êng th¼ng. §iÒu kiÖn ®Ó hai ®­êng th¼ng chÐo nhau, c¾t nhau, song song hoÆc vu«ng gãc víi nhau.  

Kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®­êng th¼ng, gãc gi÷a hai ®­êng th¼ng, gãc gi÷a ®­êng th¼ng vµ mÆt ph¼ng.
	VÒ kiÕn thøc :

   BiÕt ph­¬ng tr×nh tham sè cña ®­êng th¼ng,  ®iÒu kiÖn ®Ó hai ®­êng th¼ng chÐo nhau, c¾t nhau, song song hoÆc vu«ng gãc víi nhau. 

VÒ kÜ n¨ng:
-  BiÕt c¸ch viÕt ph­¬ng tr×nh tham sè cña ®­êng th¼ng.

-  BiÕt c¸ch sö dông ph­¬ng tr×nh cña hai ®­êng th¼ng ®Ó x¸c ®Þnh vÞ trÝ t­¬ng ®èi cña hai ®­êng th¼ng ®ã.

- TÝnh ®­îc kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®­êng th¼ng, gãc gi÷a hai ®­êng th¼ng, gãc gi÷a ®­êng th¼ng vµ mÆt ph¼ng.
- ViÕt ®­îc ph­¬ng tr×nh ®­êng vu«ng gãc chung cña hai ®­êng th¼ng chÐo nhau.
	


4.2. C¸c chuyªn ®Ò
Chuyên đề 1: Bæ sung vµ n©ng cao  về Bất đẳng thức (Thời lượng giảng dạy: 18 tiết)

a. Mục đích: Ôn tập, hệ thống các kiến thức về bất đẳng thức, các phương pháp chứng minh bất đẳng thức, trên cơ sở đó, giúp học sinh ôn luyện và nâng cao kĩ năng chứng minh các bất đẳng thức và giải quyết các bài toán có liên quan.

b. Nội dung:

- Nhắc lại các bất đẳng thức cơ bản (bất đẳng thức giữa trung bình cộng và trung bình nhân của n số thực không âm, bất đẳng thức Bu-nhia-côp-xki cho 2 bộ n số thực, bất đẳng thức Trê-bư-sep cho 2 dãy n số thực, bất đẳng thức Ne-sbit cho 3 số thực dương, bất đẳng thức Bec-nu-li mở rộng, bất đẳng thức hàm lồi (bất đẳng thức Jen-sen), … ).

- Ôn tập về các phương pháp đại số chứng minh bất đẳng thức.

- Ôn tập về các phương pháp giải tích chứng minh bất đẳng thức.

- Ứng dụng của bất đẳng thức trong việc tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của một biểu thức đại số.

Chuyên đề 2: Phương trình hàm. (Thời lượng giảng dạy: 15 tiết)

a. Mục đích: Giúp học sinh vận dụng linh hoạt các kiến thức về hàm số ®Ó gi¶i c¸c ph­¬ng tr×nh hàm.

b. Nội dung:

- Khái niệm phương trình hàm và các phương trình hàm cơ bản.

- Phương trình hàm trên tập rời rạc (tập số tự nhiên, tập số nguyên, tập số hữu tỉ) và các phương pháp giải.

- Phương trình hàm trên R và các phương pháp giải (chú ý đến hàm đa thức).

Chuyên đề 3: Một số yếu tố của Hình học tổ hợp.  (10 tiÕt)
a. Mục đích:

- Giới thiệu cho học sinh một bộ môn Toán học có nhiều ứng dụng trong khoa học và thực tiễn;

- Góp phần hình thành, củng cố và phát triển tư duy tổ hợp nói riêng và tư duy lôgic nói chung của học sinh.

b. Nội dung:

- Hình lồi: Các khái niệm và một số tính chất đơn giản.

- Bài toán phân chia một hình phẳng.

- Bài toán chiếu sáng.

- Lưới điểm trên mặt phẳng và ứng dụng vào việc giải toán.

- Bài toán phủ.
Chuyªn ®Ò 4. Bæ sung, n©ng cao vÒ nguyªn hµm, tÝch ph©n vµ øng dông (13 tiÕt)
 a. Môc ®Ých: 

-  Bæ sung vµ n©ng cao  mét sè kiÕn thøc vµ kü n¨ng cho häc sinh vÒ nguyªn hµm, tÝch ph©n trªn c¬ së c¸c kiÕn thøc vµ kü n¨ng vÒ nguyªn hµm, tÝch ph©n mµ häc sinh ®· ®­îc häc trong ch­¬ng III , SGK Gi¶i tÝch  n©ng cao. 

-  Trang bÞ cho häc sinh mét sè c«ng cô ®Ó gi¶i ®­îc c¸c bµi to¸n vÒ nguyªn hµm vµ tÝch ph©n.  

- Bæ sung mét sè øng dông cña tÝch ph©n 

- T¹o c¬ së ®Ó cho häc sinh tiÕp tôc häc tèt m«n Gi¶i tÝch ë bËc §¹i häc.

b. Néi dung

1. Mét sè ph­¬ng ph¸p t×m nguyªn hµm vµ tÝnh tÝch ph©n c¸c hµm sè luîng gi¸c.
2. Ph­¬ng ph¸p t×m nguyªn hµm vµ tÝnh tÝch ph©n c¸c hµm ph©n thøc h÷u tû, hµm cã chøa 
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3. BÊt ®¼ng thøc tÝch ph©n vµ øng dông.
4. TÝnh gÇn ®óng tÝch ph©n.
5. Mét sè øng dông cña tÝch ph©n trong h×nh häc,vËt lý, kinh tÕ. 

6. Më ®Çu vÒ ph­¬ng tr×nh vi ph©n.
Chuyªn ®Ò 5*. Số phức và Hình học 
a. Môc ®Ých:

Giới thiệu cho HS một số ứng dụng của số phức trong hình học.
b) Néi dung
1. Biểu diễn hình học số phức.

 2. Số phức với phép dời hình trong mặt phẳng.

   a) Phép tịnh tiến, phép quay. Phép dời hình thuËn (bảo tồn hướng), dạng chính tắc của nó.

   b) Phép đối xứng trục, phép đối xứng trượt. Phép dời hình nghÞch (đảo hướng), dạng chính tắc của nó.

 3. Số phức với phép đồng dạng trong mặt phẳng. 

     Phép vị tự. Phép đồng dạng và tỉ số đơn của ba điểm.

     Dạng chính tắc của phép đồng dạng bảo tồn hướng, dạng chính tắc của phép đồng dạng đảo hướng.

 4. Số phức với biến đổi nghịch đảo trong mặt phẳng.

     Biến đổi nghịch đảo.

     Biến đổi tròn và tỉ số kép của bốn điểm.

Chuyªn ®Ò 6*. Phép biến hình trong không gian  

a. Môc ®Ých: Giới thiệu một số phép biến hình trong không gian, từ đó giúp HS hiÓu ®­îc : ®Þnh nghÜa cña phÐp dêi h×nh vµ phÐp ®ång d¹ng, c¸c phÐp dêi h×nh vµ ®ång d¹ng cô thÓ; HS biÕt ®­îc kh¸i niÖm vÒ sù b»ng nhau vµ sù ®ång d¹ng cña c¸c h×nh trong kh«ng gian;cã kÜ n¨ng b­íc ®Çu vÒ ¸p dông phÐp dêi h×nh vµ ®ång d¹ng ®Ó gi¶i mét sè bµi toán h×nh häc kh«ng phøc t¹p.
b) Néi dung

1. PhÐp dêi h×nh trong kh«ng gian
- §Þnh nghÜa phÐp biÕn h×nh trong kh«ng gian. PhÐp biÕn h×nh ®ång nhÊt .

- TÝch (hîp thµnh) cña hai phÐp biÕn h×nh. §¶o ng­îc cña phÐp biÕn h×nh.

- §Þnh nghÜa vµ c¸c tÝnh chÊt c¬ b¶n cña phÐp dêi h×nh. 

- PhÐp ®èi xøng mÆt (qua mÆt ph¼ng). Mäi phÐp dêi h×nh ®Òu lµ tÝch kh«ng qu¸ bèn phÐp ®èi xøng mÆt.

- PhÐp dêi h×nh thuËn. PhÐp tÞnh tiÕn, phÐp quay quanh trôc, phÐp tÞnh tiÕn quay (phÐp xo¾n èc). D¹ng chÝnh t¾c cña phÐp dêi h×nh thuËn.

- PhÐp dêi h×nh nghÞch. PhÐp ®èi xøng tr­ît, phÐp ®èi xøng quay. D¹ng chÝnh t¾c cña phÐp dêi h×nh  nghÞch.

- H×nh b»ng nhau.

- BiÓu thøc täa ®é cña phÐp dêi h×nh. Ma trËn trùc giao cña phÐp dêi h×nh.

2. PhÐp ®ång d¹ng trong kh«ng gian
- §Þnh nghÜa vµ c¸c tÝnh chÊt c¬ b¶n cña phÐp ®ång d¹ng.

- PhÐp vÞ tù . C¸c tÝnh chÊt c¬ b¶n . MÆt cÇu qua phÐp vÞ tù.

- PhÐp ®ång d¹ng thuËn vµ nghÞch. D¹ng chÝnh t¾c cña phÐp ®ång d¹ng thuËn vµ nghÞch.

- H×nh ®ång d¹ng.

- BiÓu thøc täa ®é cña phÐp ®ång d¹ng. Ma trËn cña phÐp ®ång d¹ng.
IV. H­íng dÉn thùc hiÖn
4. 1. H­íng dÉn thùc hiÖn kÕ ho¹ch d¹y häc
• Tïy theo t×nh h×nh thùc tÕ, c¸c ®¬n vÞ cã thÓ ®iÒu chØnh thêi l­îng gi¶ng d¹y c¸c chuyªn ®Ò. 

• Sè thø tù cña c¸c Chuyªn ®Ò kh«ng thÓ hiÖn tr×nh tù gi¶ng d¹y cña c¸c Chuyªn ®Ò ®ã. H¬n n÷a, cã thÓ gi¶ng d¹y c¸c
Chuyªn ®Ò xen kÏ víi viÖc gi¶ng d¹y c¸c néi dung cña phÇn “Néi dung b¾t buéc”.

• C¸c ®¬n vÞ chñ ®éng x©y dùng kÕ ho¹ch gi¶ng d¹y chi tiÕt cho phï hîp víi ®iÒu kiÖn thùc tÕ cña ®¬n vÞ m×nh, ®¶m b¶o
tÝnh hîp lý khoa häc, t¹o ®iÒu kiÖn thuËn lîi cho viÖc tiÕp thu kiÕn thøc cña häc sinh.

• C¸c ®¬n vÞ cã thÓ bè trÝ c¸c buæi ngo¹i khãa ®Ó gi¶ng d¹y c¸c Chuyªn ®Ò kh«ng b¾t buéc cho häc sinh.

4. 2. H­íng dÉn thùc hiÖn néi dung gi¶ng d¹y
• ViÖc gi¶ng d¹y c¸c néi dung ®· nªu ë môc 4.1 phÇn III cÇn ®¹t ®­îc c¸c yªu cÇu sau ®©y:

+ KiÕn thøc tèi thiÓu ph¶i trang bÞ cho häc sinh bao gåm tÊt c¶ c¸c kiÕn thøc ®­îc ®Ò cËp trong Ch­¬ng tr×nh n©ng cao m«n
To¸n líp 12 hiÖn hµnh.

+ H¹n chÕ tèi ®a viÖc b¾t häc sinh ph¶i thõa nhËn c¸c kÕt qu¶ lÝ thuyÕt cã thÓ chøng minh ®­îc nhê c¸c kiÕn thøc ®· ®­îc häc.

+ §¶m b¶o häc sinh gi¶i thµnh th¹o c¸c bµi tËp cã møc ®é t­¬ng ®­¬ng hoÆc cao h¬n møc ®é cña c¸c bµi tËp trong s¸ch Bµi
tËp Gi¶i tÝch, H×nh häc) N©ng cao líp 12 (NXB Gi¸o dôc, 2008).
• C¨n cø môc ®Ých cña c¸c Chuyªn ®Ò vµ ®iÒu kiÖn cô thÓ cña ®Þa ph­¬ng m×nh, c¸c ®¬n vÞ chñ ®éng biªn so¹n néi dung
gi¶ng d¹y cô thÓ cña c¸c Chuyªn ®Ò.

• T¹i nh÷ng n¬i cã ®iÒu kiÖn, nªn tæ chøc cho häc sinh tù häc mét sè néi dung cña c¸c Chuyªn ®Ò d­íi sù h­íng dÉn cña
gi¸o viªn.

4. 3. Ph­¬ng ph¸p gi¶ng d¹y
• TÝch cùc hãa ho¹t ®éng häc tËp cña häc sinh; rÌn luyÖn kh¶ n¨ng tù häc, kh¶ n¨ng ph¸t hiÖn vµ gi¶i quyÕt vÊn ®Ò cña häc
sinh; ®¶m b¶o h×nh thµnh vµ ph¸t triÓn ë häc sinh t­ duy To¸n häc, thÈm mü To¸n häc. §Æc biÖt l­u ý tr¸nh t¹o dùng cho häc sinh
thãi quen tiÕp thu kiÕn thøc mét c¸ch thô ®éng, h×nh thøc.

• T¨ng c­êng sö dông c¸c thiÕt bÞ d¹y häc mét c¸ch phï hîp vµ cã hiÖu qu¶.
• Khi d¹y c¸c chuyªn ®Ò cã thÓ khuyÕn khÝch HS lµm tiÓu luËn hoÆc bµi tËp lín.
4. 4. VÒ ®¸nh gi¸ kÕt qu¶ häc tËp cña häc sinh
CÇn sö dông ®a d¹ng c¸c h×nh thøc ®¸nh gi¸, ®¶m b¶o viÖc ®¸nh gi¸ mét c¸ch toµn diÖn, chÝnh x¸c. CÇn chó ý ®¸nh gi¸ tr×nh ®é ph¸t triÓn t­ duy to¸n häc, n¨ng lùc s¸ng t¹o trong khi häc vµ gi¶i to¸n. Ngoµi viÖc kiÓm tra th­êng xuyªn hoÆc ®Þnh  kú (kiÓm tra miÖng; kiÓm tra viÕt 15 phót, mét tiÕt, cuèi häc kú), cÇn chó ý theo dâi vµ quan s¸t ®èi víi tõng häc sinh vÒ ý thøc häc tËp to¸n, sù tù gi¸c vµ høng thó, sù tiÕn bé trong lÜnh héi vµ vËn dông kiÕn thøc, vÒ ph¸t triÓn t­ duy to¸n häc, ph¸t hiÖn vµ båi d­ìng nh÷ng häc sinh cã n¨ng lùc häc tËp ®Æc biÖt. Ngoµi ra cã thÓ dïng h×nh thøc cho häc sinh lµm c¸c bµi tËp chuyªn ®Ò ®Ó tËp d­ît kh¶ n¨ng nghiªn cøu, rÌn luyÖn t­ duy ®éc lËp, s¸ng t¹o cña häc sinh. T¹o ®iÒu kiÖn ®Ó häc sinh tham gia ®¸nh gi¸ kÕt qu¶ ®¹t ®­îc cña ng­êi kh¸c trong nhãm, trong líp vµ tù ®¸nh gi¸. Thùc hiÖn c«ng khai ho¸ c¸c kÕt qu¶ ®¸nh gi¸; ph¸t huy t¸c dông ®iÒu chØnh cña ho¹t ®éng ®¸nh gi¸ ®èi víi viÖc häc to¸n vµ d¹y to¸n cña häc sinh, gi¸o viªn.
Tµi liÖu tham kh¶o
§Ó biªn so¹n tµi liÖu gi¶ng d¹y cô thÓ, c¸c gi¸o viªn cã thÓ tham kh¶o c¸c tµi liÖu sau:

1. S¸ch gi¸o khoa, s¸ch bµi tËp, s¸ch gi¸o viªn §¹i sè vµ gi¶i tÝch n©ng cao líp 12, NXB Gi¸o dôc, 2008.

2. S¸ch gi¸o khoa, s¸ch bµi tËp, s¸ch gi¸o viªn H×nh häc n©ng cao líp 12, NXB Gi¸o dôc, 2008.

3. T« V¨n Ban (2005),  Gi¶i tÝch: nh÷ng bµi tËp n©ng cao. Nhµ xuÊt b¶n Gi¸o dôc. 
4. NguyÔn Huy §oan (Chñ biªn) (2008), Bµi tËp n©ng cao vµ mét sè chuyªn ®Ò Gi¶i tÝch 12, NXB Gi¸o dôc.

5. TuyÓn tËp 30 n¨m T¹p chÝ To¸n häc vµ Tuæi trÎ, NXB Gi¸o dôc, 1997.

6. C¸c ®Ò thi chän häc sinh giái quèc gia líp 12 THPT m«n To¸n.
7. §Ò thi v« ®Þch c¸c n­íc. TËp 1, 2, 3, NXB H¶i Phßng.
8. C¸c ®Ò thi Olympic To¸n häc quèc tÕ.

9. Tµi liÖu chuyªn m«n cña c¸c Líp båi d­ìng nghiÖp vô hÌ h»ng n¨m do tr­êng §¹i häc Khoa häc Tù nhiªn - §HQG Hµ
Néi tæ chøc.

10. Jean - Marie Monier (1999), Gi¶i tÝch: Gi¸o tr×nh vµ 300 bµi tËp cã lêi gi¶i, Nhµ xuÊt b¶n Gi¸o dôc.
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